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1. Задание 19 № 505541.1. Задание 19 № 505541. Каждый из группы учащихся сходил в кино или в театр, при этом
возможно, что кто-то из них мог сходить и в кино, и в театр. Известно, что в театре мальчиков

было не более  от общего числа учащихся группы, посетивших театр, а в кино мальчиков было

не более  от общего числа учащихся группы, посетивших кино.
 

а) Могло ли быть в группе 10 мальчиков, если дополнительно известно, что всего в группе
было 20 учащихся?

б) Какое наибольшее количество мальчиков могло быть в группе, если дополнительно извест‐
но, что всего в группе было 20 учащихся?

в) Какую наименьшую долю могли составлять девочки от общего числа учащихся в группе
без дополнительного условия пунктов а) и б)?

2. Задание 19 № 507655.2. Задание 19 № 507655. Группу школьников нужно перевези из летнего лагеря одним из двух
способов: либо двумя автобусами типа А за несколько рейсов, либо тремя автобусами типа В за
несколько рейсов, причем в этом случае число рейсов каждого автобуса типа В будет на один
меньше, чем рейсов каждого автобуса типа А. В каждом из случаев автобусы заполняются пол‐
ностью.

Какое максимальное количество школьников можно перевезти при указанных условиях, если
в автобус типа В входит на 7 человек меньше, чем в автобус типа А?

3. Задание 19 № 507892.3. Задание 19 № 507892. Красный карандаш стоит 17 рублей, синий — 13 рублей. Нужно ку‐
пить карандаши, имея всего 495 рублей и соблюдая дополнительное условие: число синих каран‐
дашей не должно отличаться от числа красных карандашей больше чем на пять.

а) Можно ли купить при таких условиях 32 карандаша?
б) Можно ли купить при таких условиях 35 карандашей?
в) Какое наибольшее число карандашей можно купить при таких условиях?

4. Задание 19 № 508238.4. Задание 19 № 508238. В игре «Дротики» есть 20 наружных секторов, пронумерованных от
1 до 20 и два центральных сектора. При попадании в наружный сектор игрок получает количе‐
ство очков, совпадающее с номером сектора, а за попадание в центральные сектора он получает
25 или 50 очков соответственно. В каждом из наружных секторов есть области удвоения и утрое‐
ния, которые, соответственно, удваивают или утраивают номинал сектора. Так, например, попа‐
дание в сектор 10 (не в зоны удвоения и утроения) дает 10 очков, в зону удвоения сектора ― 20
очков, в зону утроения ― 30 очков.

а) Может ли игрок тремя бросками набрать ровно 167 очков?
б) Может ли игрок шестью бросками набрать ровно 356 очков?
в) С помощью какого наименьшего количества бросков, игрок может набрать ровно 1001

очко?

5. Задание 19 № 508259.5. Задание 19 № 508259. В игре «Дротики» есть 20 наружных секторов, пронумерованных от
1 до 20 и два центральных сектора. При попадании в наружный сектор игрок получает количе‐
ство очков, совпадающее с номером сектора, а за попадание в центральные сектора он получает
25 или 50 очков соответственно. В каждом из наружных секторов есть области удвоения и утрое‐
ния, которые, соответственно, удваивают или утраивают номинал сектора. Так, например, попа‐
дание в сектор 10 (не в зоны удвоения и утроения) дает 10 очков, в зону удвоения сектора ― 20
очков, в зону утроения ― 30 очков.

а) Может ли игрок тремя бросками набрать ровно 161 очко?
б) Может ли игрок четырьмя бросками набрать ровно 235 очков?
в) С помощью какого наименьшего количества бросков, игрок может набрать ровно 947

очков?
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6. Задание 19 № 509027.6. Задание 19 № 509027. В роте два взвода, в первом взводе солдат меньше, чем во втором, но
больше чем 50, а вместе солдат меньше чем 120. Командир знает, что роту можно построить по
несколько человек в ряд так, что в каждом ряду будет одинаковое число солдат, большее 7, и
при этом ни в каком ряду не будет солдат из двух разных взводов.

а) Сколько солдат в первом взводе и сколько во втором? Приведите хотя бы один пример.
б) Можно ли построить роту указанным способом по 11 солдат в одном ряду? в) Сколько в

роте может быть солдат?

7. Задание 19 № 509164.7. Задание 19 № 509164. В роте два взвода, в первом взводе солдат меньше, чем во втором, но
больше чем 46, а вместе солдат меньше чем 111. Командир знает, что роту можно построить по
несколько человек в ряд так, что в каждом ряду будет одинаковое число солдат, большее 8, и
при этом ни в каком ряду не будет солдат из двух разных взводов.

а) Сколько солдат в первом взводе и сколько во втором? Приведите хотя бы один пример.
б) Можно ли построить роту указанным способом по 13 солдат в одном ряду?
в) Сколько в роте может быть солдат?

8. Задание 19 № 509185.8. Задание 19 № 509185. Семь экспертов оценивают кинофильм. Каждый из них выставляет
оценку — целое число баллов от 0 до 10 (от 1 до 15) включительно. Известно, что все эксперты
выставили различные оценки. По старой системе оценивания рейтинг кинофильма — это сред‐
нее арифметическое всех оценок экспертов. По новой системе оценивания рейтинг кинофильма
вычисляется следующим образом: отбрасываются наименьшая и наибольшая оценки и подсчи‐
тывается среднее арифметическое пяти оставшихся оценок.

а) Может ли разность рейтингов, вычисленных по старой и новой системам оценивания, рав‐

няться — 
б) Может ли эта разность рейтингов, вычисленных по старой и новой системам оценивания,

равняться — 
в) Найдите наибольшее возможное значение разности рейтингов, вычисленных по старой и

новой системам оценивания.

9. Задание 19 № 509953.9. Задание 19 № 509953. Участники одной школы писали тест. Результатом каждого ученика
является целое неотрицательное число баллов. Ученик считается сдавшим тест, если он набрал
не менее 83 баллов. Из-за того, что задания оказались слишком трудными, было принято реше‐
ние всем участникам теста добавить по 5 баллов, благодаря чему количество сдавших тест уве‐
личилось.

а) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, не сдавших тест, пони‐
зился?

б) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, сдавших тест, понизил‐
ся, и средний балл участников, не сдавших тест, тоже понизился?

в) Известно, что первоначально средний балл участников теста составил 90, средний балл
участников, сдавших тест, составил 100, а средний балл участников, не сдавших тест, составил
75. После добавления баллов средний балл участников, сдавших тест, стал равен 103, а не сдав‐
ших — 79. При каком наименьшем числе участников теста возможна такая ситуация?
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10. Задание 19 № 509974.10. Задание 19 № 509974. Участники одной школы писали тест. Результатом каждого ученика
является целое неотрицательное число баллов. Ученик считается сдавшим тест, если он набрал
не менее 73 баллов. Из-за того, что задания оказались слишком трудными, было принято реше‐
ние всем участникам теста добавить по 5 баллов, благодаря чему количество сдавших тест уве‐
личилось.

а) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, не сдавших тест, пони‐
зился?

б) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, сдавших тест, понизил‐
ся, и средний балл участников, не сдавших тест, тоже понизился?

в) Известно, что первоначально средний балл участников теста составил 80, средний балл
участников, сдавших тест, составил 90, а средний балл участников, не сдавших тест, составил 65.
После добавления баллов средний балл участников, сдавших тест, стал равен 93, а не сдавших —
69. При каком наименьшем числе участников теста возможна такая ситуация?

11. Задание 19 № 510105.11. Задание 19 № 510105. Участники одной школы писали тест. Результатом каждого ученика
является целое неотрицательное число баллов. Ученик считается сдавшим тест, если он набрал
не менее 83 баллов. Из-за того, что задания оказались слишком трудными, было принято реше‐
ние всем участникам теста добавить по 5 баллов, благодаря чему количество сдавших тест уве‐
личилось.

а) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, не сдавших тест, пони‐
зился?

б) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, сдавших тест, понизил‐
ся, и средний балл участников, не сдавших тест, тоже понизился?

в) Известно, что первоначально средний балл участников теста составил 90, средний балл
участников, сдавших тест, составил 100, а средний балл участников, не сдавших тест, составил
75. После добавления баллов средний балл участников, сдавших тест, стал равен 103, а не сдав‐
ших — 79. При каком наименьшем числе участников теста возможна такая ситуация?

12. Задание 19 № 510112.12. Задание 19 № 510112. Участники одной школы писали тест. Результатом каждого ученика
является целое неотрицательное число баллов. Ученик считается сдавшим тест, если он набрал
не менее 73 баллов. Из-за того, что задания оказались слишком трудными, было принято реше‐
ние всем участникам теста добавить по 5 баллов, благодаря чему количество сдавших тест уве‐
личилось.

а) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, не сдавших тест, пони‐
зился?

б) Могло ли оказаться так, что после этого средний балл участников, сдавших тест, понизил‐
ся, и средний балл участников, не сдавших тест, тоже понизился?

в) Известно, что первоначально средний балл участников теста составил 80, средний балл
участников, сдавших тест, составил 90, а средний балл участников, не сдавших тест, составил 65.
После добавления баллов средний балл участников, сдавших тест, стал равен 93, а не сдавших —
69. При каком наименьшем числе участников теста возможна такая ситуация?

13. Задание 19 № 500068.13. Задание 19 № 500068. Моток веревки режут без остатка на куски длиной не меньше 99 см,
но не больше 102 см (назовем такие куски стандартными).

а) Некоторый моток веревки разрезали на 33 стандартных куска, среди которых есть куски
разной длины. На какое наибольшее число стандартных одинаковых кусков можно было бы раз‐
резать тот же моток веревки?

б) Найдите такое наименьшее число  что любой моток веревки, длина которого больше  см,
можно разрезать на стандартные куски.
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14. Задание 19 № 500351.14. Задание 19 № 500351. Моток веревки режут без остатка на куски длиной не меньше 115
см, но не больше 120 см (назовем такие куски стандартными).
 

а) Некоторый моток веревки разрезали на 23 стандартных куска, среди которых есть куски
разной длины. На какое наибольшее число стандартных одинаковых кусков можно было бы раз‐
резать тот же моток веревки?
 

б) Найдите такое наименьшее число , что любой моток веревки, длина которого больше  см,
можно разрезать на стандартные куски.

15. Задание 19 № 501220.15. Задание 19 № 501220. В стране Дельфиния установлена следующая система подоходного
налога (денежная единица Дельфинии ― золотые):
 

Заработок (в золотых)Заработок (в золотых) Налог (в %)Налог (в %)

1 — 100 1

101 — 400 20

Более 400 50

а) Два брата заработали в сумме 1000 золотых. Как им выгоднее всего распределить эти день‐
ги между собой, чтобы в семье осталось как можно больше денег после налогообложения? При
дележе каждый получает целое число золотых.

б) Как выгоднее всего распределить те же 1000 золотых между тремя братьями, при условии,
что каждый также получит целое число золотых?

16. Задание 19 № 503257.16. Задание 19 № 503257. Имеются каменные глыбы: 50 штук по 800 кг, 60 штук по 1 000 кг и
60 штук по 1 500 кг (раскалывать глыбы нельзя).

а) Можно ли увезти все эти глыбы одновременно на 60 грузовиках, грузоподъёмностью 5
тонн каждый, предполагая, что в грузовик выбранные глыбы поместятся?

б) Можно ли увезти все эти глыбы одновременно на 38 грузовиках, грузоподъёмностью 5
тонн каждый, предполагая, что в грузовик выбранные глыбы поместятся?

в) Какое наименьшее количество грузовиков, грузоподъёмностью 5 тонн каждый, понадобит‐
ся, чтобы вывезти все эти глыбы одновременно, предполагая, что в грузовик выбранные глыбы
поместятся?

17. Задание 19 № 501071.17. Задание 19 № 501071. За новогодним столом дети ели бутерброды и конфеты, причем
каждый что-то ел, и может быть так, что кто-то ел и то и другое. Известно, что мальчиков, евших

бутерброды, было не более чем  от общего числа детей, евших бутерброды, а мальчиков,

евших конфеты, было не более  от общего числа детей, евших конфеты.
а) Могло ли за столом быть 13 мальчиков, если дополнительно известно, что всего за столом

было 25 детей?
б) Какое наибольшее количество мальчиков могло быть за столом, если дополнительно из‐

вестно, что всего за столом было 25 детей?
в) Какую наименьшую долю могли составлять девочки от общего числа детей без дополни‐

тельного условия пунктов а и б?
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