
Функции с параметром

1. За​да​ние 18 № 485938. Найдите все значения  при каждом из которых наименьшее значе‐
ние функ​ции
 

 
боль​ше, чем 

Ре​ше​ние.
1. При  функ​ция имеет вид:

а её гра​фик пред​став​ля​ет собой часть па​ра​бо​лы с вет​вя​ми, на​прав​лен​ны​ми вниз.
При  функ​ция имеет вид:

а ее гра​фик со​сто​ит из двух ча​стей па​ра​бо​лы с вет​вя​ми, на​прав​лен​ны​ми вверх и осью сим​мет​рии 
2. Если  принадлежит отрезку  то наименьшее значение функция может принимать только в точках 

 и  Если  — то в точке 
3. Наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции  боль​ше  тогда и толь​ко тогда, когда либо

 либо 

Решим первую си​сте​му:
 

Решим вто​рую си​сте​му:
 

 

Ответ: 
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2. За​да​ние 18 № 511452. Найдите все значения  при каждом из которых наименьшее значе‐
ние функ​ции
 

 
боль​ше, чем 

Ре​ше​ние.
1. При  функ​ция имеет вид:

 

 
а её гра​фик пред​став​ля​ет собой часть па​ра​бо​лы с вет​вя​ми, на​прав​лен​ны​ми вниз.

При  функ​ция имеет вид:
 

 
а ее гра​фик со​сто​ит из двух ча​стей па​ра​бо​лы с вет​вя​ми, на​прав​лен​ны​ми вверх и осью сим​мет​рии 

2. Если  принадлежит отрезку  то наименьшее значение функция может принимать только в точках 
 и  Если  — то еще и в точке 

3. Наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции  боль​ше  тогда и толь​ко тогда, когда либо
 

 либо 

 
Решим первую си​сте​му:

 

 
Решим вто​рую си​сте​му:

 

 
 

Ответ: 

 

2016-03-20 2/8

Образовательный портал «РЕШУ ЕГЭ» (http://математика.решуегэ.рф)

http://xn--80aaasqmjc6cd.xn--c1ada6bq3a2b.xn--p1ai


3. За​да​ние 18 № 500016. Найдите все значения а, при каждом из которых наименьшее значе‐
ние функ​ции
 

 
на мно​же​стве  не менее 6.

Ре​ше​ние.
Графиком функции  является парабола, ветви которой направлены вверх, а вершина

имеет ко​ор​ди​на​ты . Зна​чит, ми​ни​мум функ​ции  на всей чис​ло​вой оси до​сти​га​ет​ся при .

На мно​же​стве  эта функ​ция до​сти​га​ет наи​мень​ше​го зна​че​ния либо в точке , если эта точка при​над​ле​‐
жит мно​же​ству, либо в одной из гра​нич​ных точек .

Если наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6, то и вся​кое зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6. В част​но​сти,
 

от​ку​да по​лу​ча​ем си​сте​му не​ра​венств
 

ре​ше​ни​я​ми ко​то​рой яв​ля​ют​ся .

П р и  имеем: , значит наименьшее значение функции достигается в точке  и 

, что удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи.

При  имеем: , зна​чит, наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции до​сти​га​ет​ся в одной из гра​нич​ных точек 
, в ко​то​рых зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6.

П р и  имеем: , значит, наименьшее значение функции достигается в точке  и 

, что не удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи.
 
Ответ: .
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4. За​да​ние 18 № 500471. Найдите все значения a, при каждом из которых наименьшее значе‐
ние функ​ции
 

 
на мно​же​стве  не мень​ше 6.

Ре​ше​ние.
Графиком функции  является парабола, ветви которой направлены вверх, а вершина

имеет ко​ор​ди​на​ты  Зна​чит, ми​ни​мум функ​ции  на всей чис​ло​вой оси до​сти​га​ет​ся при 

На мно​же​стве  эта функ​ция до​сти​га​ет наи​мень​ше​го зна​че​ния либо в точке  если эта точка при​над​ле​жит
мно​же​ству, либо в одной из гра​нич​ных точек 

Если наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6, то и вся​кое зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6. В част​но​сти,
 

 
от​ку​да по​лу​ча​ем си​сте​му не​ра​венств
 

.
ре​ше​ни​я​ми ко​то​рой яв​ля​ют​ся 

П р и  имеем:  значит, наименьшее значение функции достигается в точке  и 

 что не удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи.

При  имеем:  зна​чит, наи​мень​шее зна​че​ние функ​ции до​сти​га​ет​ся в одной из гра​нич​ных точек  в
ко​то​рых зна​че​ние функ​ции не мень​ше 6.

П р и  имеем:  значит, наименьшее значение функции достигается в точке  и 

 что удо​вле​тво​ря​ет усло​вию за​да​чи.
 
Ответ: 
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5. За​да​ние 18 № 484644. Найти все зна​че​ния  при каж​дом из ко​то​рых функ​ция
 

 
имеет более двух точек экс​тре​му​ма.

Ре​ше​ние.
1. Функ​ция  имеет вид
а) при  поэтому ее график есть часть параболы с ветвями, направленными вверх, и

осью сим​мет​рии 
б) при  поэтому ее график есть часть параболы с ветвями, направленными вверх, и

осью сим​мет​рии 
2. Все воз​мож​ные виды гра​фи​ков функ​ции по​ка​за​ны на ри​сун​ках:

 

Гра​фи​ки обеих квад​ра​тич​ных функ​ции про​хо​дят через точку 
3. Функ​ция  имеет более двух точек экс​тре​му​ма, а имен​но три, в един​ствен​ном слу​чае (рис. 1):

 

Ответ: ; 

6. За​да​ние 18 № 507482. Найти все зна​че​ния a, при каж​дом из ко​то​рых функ​ция
 

 
имеет хотя бы одну точку мак​си​му​ма.

Ре​ше​ние.
Рас​кро​ем мо​дуль:

 
Гра​фик функ​ции при  пред​став​ля​ет собой па​ра​бо​лу с вет​вя​ми верх и вер​ши​ной с абс​цис​сой  При 

график представляет собой параболу с ветвями верх и вершиной с абсциссой  Рассмотрим все возможные конфигу‐
ра​ции при раз​лич​ных зна​че​ни​ях 

 
Из рисунка видно, что единственная точка максимума имеет место при  Причём она является таковой тогда и

толь​ко тогда, когда 

 
Ответ: 
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7. За​да​ние 18 № 507185. Най​ди​те все зна​че​ния a, при каж​дом из ко​то​рых функ​ция
 

 
имеет более двух точек экс​тре​му​ма.

Ре​ше​ние.
Рас​кро​ем мо​дуль:

 
Гра​фик функ​ции при  пред​став​ля​ет собой па​ра​бо​лу с вет​вя​ми верх и вер​ши​ной с абс​цис​сой  При 

график представляет собой параболу с ветвями верх и вершиной с абсциссой  Рассмотрим все возможные конфигу‐
ра​ции при раз​лич​ных зна​че​ни​ях 

 

Из ри​сун​ка видно, что гра​фик имеет более двух точек экс​тре​му​ма при 

Ответ: 
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8. За​да​ние 18 № 507578. Най​ди​те все зна​че​ния a, при каж​дом из ко​то​рых гра​фик функ​ции
 

 
пе​ре​се​ка​ет ось абс​цисс менее чем в трех раз​лич​ных точ​ках.

Ре​ше​ние.
Рас​смот​рим вспо​мо​га​тель​ную функ​цию 

График функции  пересекает ось абсцисс в двух или менее точках, если уравнение  имеет менее трех
раз​лич​ных кор​ней.

Если  или  то  и 
Если  то  и 
График функции  состоит из двух лучей и дуги параболы. На рисунке видно, что уравнение  имеет

менее трех корней, только если  или  Заметим, что  получаем ответ: 
или 
 
Ответ: 

2016-03-20 7/8

Образовательный портал «РЕШУ ЕГЭ» (http://математика.решуегэ.рф)

http://xn--80aaasqmjc6cd.xn--c1ada6bq3a2b.xn--p1ai


9. За​да​ние 18 № 507709. Най​ди​те все зна​че​ния  при каж​дом из ко​то​рых гра​фик функ​ции
 

 
пе​ре​се​ка​ет ось абс​цисс более чем в двух раз​лич​ных точ​ках.

Ре​ше​ние.
Рассмотрим вспомогательную функцию  График
функ​ции  пересекает ось абсцисс в трёх или более точках, если уравнение 

 имеет более двух раз​лич​ных кор​ней.
Е с л и  или  то  и 

Е с л и  то  и 

График функции  состоит из двух лучей и дуги параболы. На рисунке
видно, что уравнение  имеет более двух корней только если 

 Со​от​вет​ству​ю​щие зна​че​ния функ​ции  равны:

 

 
 
Ответ: 
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