
Сечения многогранников

1. За​да​ние 14 № 501752. В прямоугольном параллелепипеде  известны рёбра 
 Точка  принадлежит ребру  и делит его в отношении  считая

от вершины  Найдите площадь сечения этого параллелепипеда плоскостью, проходящей через
точки  и 

2. За​да​ние 14 № 507319. Площадь боковой поверхности правильной четырёхугольной пира‐
ми​ды SABCD равна 108, а площадь полной поверхности этой пирамиды равна 144. Найдите пло‐
щадь се​че​ния, про​хо​дя​ще​го через вер​ши​ну S этой пи​ра​ми​ды и через диа​го​наль её ос​но​ва​ния.

3. За​да​ние 14 № 507596. В правильной треугольной пирамиде SABC с основанием ABC угол
ASB равен 36°. На ребре SC взята точка M так, что AM — биссектриса угла SAC. Площадь сече‐
ния пи​ра​ми​ды, про​хо​дя​ще​го через точки A, M и B, равна  Най​ди​те сто​ро​ну ос​но​ва​ния.

4. За​да​ние 14 № 507830. В правильной четырёхугольной пирамиде SABCD с основанием
ABCD проведено сечение через середины рёбер AB и BC и вершину S. Найдите площадь этого
се​че​ния, если бо​ко​вое ребро пи​ра​ми​ды равно 5, а сто​ро​на ос​но​ва​ния равна 4.

5. За​да​ние 14 № 507887. В основании правильной треугольной призмы ABCA1B1C1лежит
тре​уголь​ник со сто​ро​ной 6. Вы​со​та приз​мы равна 4. Точка N — се​ре​ди​на ребра A1C1.

а) По​строй​те се​че​ние приз​мы плос​ко​стью BAN.
б) Най​ди​те пе​ри​метр этого се​че​ния.

6. За​да​ние 14 № 507910. В основании правильной треугольной призмы ABCA1B1C1лежит
тре​уголь​ник со сто​ро​ной 8. Вы​со​та приз​мы равна 3. Точка N — се​ре​ди​на ребра A1C1.

а) По​строй​те се​че​ние приз​мы плос​ко​стью BAN.
б) Най​ди​те пло​щадь этого се​че​ния.

7. За​да​ние 14 № 508233. В пра​виль​ной че​ты​рех​уголь​ной пи​ра​ми​де PABCD, все ребра ко​то​рой
равны 4, точка K ― се​ре​ди​на бо​ко​во​го ребра AP.

а) Постройте сечение пирамиды плоскостью, проходящей через точку K и параллельной пря‐
мым PB и BC.

б) Най​ди​те пло​щадь се​че​ния.

8. За​да​ние 14 № 509022. На ребре  пря​мо​уголь​но​го па​рал​ле​ле​пи​пе​да  взята
т о ч к а  так, что  Точка  — середина ребра  Известно, что 

а) До​ка​жи​те, что плос​кость  делит ребро  в от​но​ше​нии 
б) Най​ди​те пло​щадь се​че​ния па​рал​ле​ле​пи​пе​да плос​ко​стью 

9. За​да​ние 14 № 509159. На ребре  пря​мо​уголь​но​го па​рал​ле​ле​пи​пе​да  взята
т о ч к а  так, что  Точка  — середина ребра  Известно, что 

а) До​ка​жи​те, что плос​кость  делит ребро  в от​но​ше​нии 
б) Най​ди​те пло​щадь се​че​ния па​рал​ле​ле​пи​пе​да плос​ко​стью 

10. За​да​ние 14 № 509580. На ребре AA1 прямоугольного параллелепипеда ABCDA1B1C1D1
взята точка E так, что A1E : EA = 5 : 3, на ребре BB1 — точка F так, что B1F : FB = 5 : 11, а точка
T − се​ре​ди​на ребра B1C1. Из​вест​но, что  AD = 10, AA1 = 16.

а) До​ка​жи​те, что плос​кость EFT про​хо​дит через вер​ши​ну D1.
б) Най​ди​те пло​щадь се​че​ния па​рал​ле​ле​пи​пе​да плос​ко​стью EFT.
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11. За​да​ние 14 № 509821. Основанием прямой четырехугольной призмы ABCDA1B1C1D1 яв‐
ляется квадрат ABCD со стороной , высота призмы равна . Точка K — середина ребра
BB1. Через точки K и С1 про​ве​де​на плос​кость α, па​рал​лель​ная пря​мой BD1.

а) До​ка​жи​те, что се​че​ние приз​мы плос​ко​стью α яв​ля​ет​ся рав​но​бед​рен​ным тре​уголь​ни​ком.
б) Най​ди​те пе​ри​метр тре​уголь​ни​ка, яв​ля​ю​ще​го​ся се​че​ни​ем приз​мы плос​ко​стью α.

12. За​да​ние 14 № 509927. На ребре AA1 прямоугольного параллелепипеда ABCDA1B1C1D1
взята точка E так, что A1E : EA = 6 : 1, на ребре BB1 — точка F так, что B1F : FB = 3 : 4, а точка T
− се​ре​ди​на ребра B1C1. Из​вест​но, что  AD = 30, AA1 = 35.

а) До​ка​жи​те, что плос​кость EFT про​хо​дит через вер​ши​ну D1.
б) Най​ди​те пло​щадь се​че​ния па​рал​ле​ле​пи​пе​да плос​ко​стью EFT.

13. За​да​ние 14 № 509969. В правильной треугольной пирамиде SABC сторона основания AB
равна 24, а бо​ко​вое ребро SA равно 19. Точки M и N — се​ре​ди​ны рёбер SA и SB со​от​вет​ствен​но.
Плос​кость α со​дер​жит пря​мую MN и пер​пен​ди​ку​ляр​на плос​ко​сти ос​но​ва​ния пи​ра​ми​ды.

а) Докажите, что плоскость α делит медиану CE основания в отношении 5 : 1, считая от точки
C.

б) Най​ди​те пло​щадь мно​го​уголь​ни​ка, яв​ля​ю​ще​го​ся се​че​ни​ем пи​ра​ми​ды SABC плос​ко​стью α.

14. За​да​ние 14 № 510100. В правильной треугольной пирамиде SABC сторона основания AB
равна 12, а бо​ко​вое ребро SA равно 13. Точки M и N — се​ре​ди​ны рёбер SA и SB со​от​вет​ствен​но.
Плос​кость α со​дер​жит пря​мую MN и пер​пен​ди​ку​ляр​на плос​ко​сти ос​но​ва​ния пи​ра​ми​ды.

а) Докажите, что плоскость α делит медиану CE основания в отношении 5 : 1, считая от точки
C.

б) Най​ди​те пло​щадь мно​го​уголь​ни​ка, яв​ля​ю​ще​го​ся се​че​ни​ем пи​ра​ми​ды SABC плос​ко​стью α.

15. За​да​ние 14 № 510107. В правильной треугольной пирамиде SABC сторона основания AB
равна 24, а бо​ко​вое ребро SA равно 19. Точки M и N — се​ре​ди​ны рёбер SA и SB со​от​вет​ствен​но.
Плос​кость α со​дер​жит пря​мую MN и пер​пен​ди​ку​ляр​на плос​ко​сти ос​но​ва​ния пи​ра​ми​ды.

а) Докажите, что плоскость α делит медиану CE основания в отношении 5 : 1, считая от точки
C.

б) Най​ди​те пло​щадь мно​го​уголь​ни​ка, яв​ля​ю​ще​го​ся се​че​ни​ем пи​ра​ми​ды SABC плос​ко​стью α.

16. За​да​ние 14 № 512883. В правильной треугольной пирамиде MABC с вершиной M высота
равна 9, а боковые рёбра равны 15. Найдите площадь сечения этой пирамиды плоскостью, про‐
хо​дя​щей через се​ре​ди​ны сто​рон AB и BC па​рал​лель​но пря​мой MB.

17. За​да​ние 14 № 512889. В правильной треугольной пирамиде MABC с вершиной M высота
равна 6, а боковые рёбра равны 9. Найдите площадь сечения этой пирамиды плоскостью, прохо‐
дя​щей через се​ре​ди​ны сто​рон AC и BC па​рал​лель​но пря​мой MC.

18. За​да​ние 14 № 501885. В прямоугольном параллелепипеде  известны
рёбра:  Точка  принадлежит ребру  и делит его в отношении 
считая от вершины  Найдите площадь сечения этого параллелепипеда плоскостью, проходя‐
щей через точки  и 

19. За​да​ние 14 № 500193. Точка  — середина ребра  куба  Найдите пло‐
щадь се​че​ния куба плос​ко​стью  если ребра куба равны 

20. За​да​ние 14 № 500474. Точка  — середина ребра  куба  Найдите пло‐
щадь се​че​ния куба плос​ко​стью  если ребра куба равны 

21. За​да​ние 14 № 500962. В правильной треугольной призме  стороны основания
равны 6, боковые рёбра равны 4. Изобразите сечение, проходящее через вершины  и середи‐
ну ребра  Най​ди​те его пло​щадь.
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22. За​да​ние 14 № 500968. В правильной треугольной призме  стороны основания
равны , боковые рёбра равны . Изобразите сечение, проходящее через вершины  и сере‐
ди​ну ребра . Най​ди​те его пло​щадь.

23. За​да​ние 14 № 501690. В правильной четырехугольной пирамиде  с вершиной 
стороны основания равны  а боковые ребра равны  Найдите площадь сечения пирамиды
плос​ко​стью, про​хо​дя​щей через точку  и се​ре​ди​ну ребра  па​рал​лель​но пря​мой 

24. За​да​ние 14 № 501945. В правильной четырёхугольной пирамиде  с вершиной 
сто​ро​ны ос​но​ва​ния равны  а боковые рёбра равны  Найдите площадь сечения пирамиды плос‐
ко​стью, про​хо​дя​щей через точку  и се​ре​ди​ну ребра  па​рал​лель​но пря​мой 

25. За​да​ние 14 № 501710. В правильной четырёхугольной призме  сторона ос‐
нования равна  а боковое ребро  Точка  принадлежит ребру  и делит его в от‐
ношении  считая от вершины  Найдите площадь сечения этой призмы плоскостью, про‐
хо​дя​щей через точки  и 

26. За​да​ние 14 № 502294. В правильной четырёхугольной призме  сторона ос‐
но​ва​ния равна  а боковое ребро  Точка  принадлежит ребру  и делит его в отно‐
ше​нии  счи​тая от вер​ши​ны  Найдите площадь сечения этой призмы плоскостью, проходя‐
щей через точки  и 

27. За​да​ние 14 № 504416. В пра​виль​ной тре​уголь​ной пи​ра​ми​де SABC бо​ко​вое ребро SA = 5, а
сторона основания AB = 4. Найдите площадь сечения пирамиды плоскостью, проходящей через
ребро AB пер​пен​ди​ку​ляр​но ребру SC .

28. За​да​ние 14 № 504437. В пра​виль​ной тре​уголь​ной пи​ра​ми​де SABC бо​ко​вое ребро SA = 6, а
сторона основания AB = 4. Найдите площадь сечения пирамиды плоскостью, проходящей через
ребро AB пер​пен​ди​ку​ляр​но ребру SC .

29. За​да​ние 14 № 505417. В правильной треугольной пирамиде  с основанием  сто‐
роны основания равны  а боковые рёбра  На ребре  находится точка  на ребре  нахо‐
дит​ся точка  а на ребре  — точка  Известно, что  Найдите площадь се‐
че​ния пи​ра​ми​ды плос​ко​стью, про​хо​дя​щей через точки  и 

30. За​да​ние 14 № 505423. В пра​виль​ной тре​уголь​ной пи​ра​ми​де MABC с ос​но​ва​ни​ем ABC сто​‐
роны основания равны 6, а боковые рёбра 8. На ребре AC находится точка D, на ребре AB нахо‐
дит​ся точка E, а на ребре AM — точка L. Известно, что СD = BE = LM = 2. Найдите площадь се‐
че​ния пи​ра​ми​ды плос​ко​стью, про​хо​дя​щей через точки E, D и L.

31. За​да​ние 14 № 502115. Плос​кость  пересекает два шара, имеющих общий центр. Площадь
сечения меньшего шара этой плоскостью равна  Плоскость  параллельная плоскости  каса‐
ется меньшего шара, а площадь сечения этой плоскостью большего шара равна  Найдите пло‐
щадь се​че​ния боль​ше​го шара плос​ко​стью 

32. За​да​ние 14 № 502135. Плос​кость  пересекает два шара, имеющих общий центр. Площадь
сечения меньшего шара этой плоскостью равна  Плоскость  параллельная плоскости  каса‐
ется меньшего шара, а площадь сечения этой плоскостью большего шара равна  Найдите пло‐
щадь се​че​ния боль​ше​го шара плос​ко​стью 

33. За​да​ние 14 № 505103. Радиус основания конуса с вершиной P равен 6, а длина его образу‐
ющей равна 9. На окружности основания конуса выбраны точки A и B, делящие окружность на
две дуги, длины ко​то​рых от​но​сят​ся как 1:3. Най​ди​те пло​щадь се​че​ния ко​ну​са плос​ко​стью ABP.
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34. За​да​ние 14 № 505471. В треугольной пирамиде  основанием является правильный
треугольник  ребро  перпендикулярно плоскости основания, стороны основания равны 

 а ребро  На ребре  на​хо​дит​ся точка  на ребре  точка  а на ребре  — точка 
 Известно, что  и  Найдите площадь сечения пирамиды плоскостью, про‐

хо​дя​щей через точки  и 

35. За​да​ние 14 № 505493. В треугольной пирамиде MABC, в основаниии которой лежит пра‐
вильный треугольник ABC, ребро MB перпендикулярно плоскости основания, стороны основа‐
ния равны 6, а ребро MA равно 11. На ребре AC находится точка D, на ребре AB точка E, а на
ребре AM — точка F. Известно, что AD = 4 и BE = 2, F — середина AM. Найдите площадь сече‐
ния пи​ра​ми​ды плос​ко​стью, про​хо​дя​щей через точки E, D и F.

36. За​да​ние 14 № 500643. В правильной четырёхугольной пирамиде  с основанием 
 проведено сечение через середины рёбер  и  и вершину  Найдите площадь этого

се​че​ния, если бо​ко​вое ребро пи​ра​ми​ды равно  а сто​ро​на ос​но​ва​ния равна 

37. За​да​ние 14 № 500639. В правильной четырёхугольной пирамиде SABCD с основанием
ABCD проведено сечение через середины ребер АВ и ВС и вершину S. Найдите площадь этого
се​че​ния, если все ребра пи​ра​ми​ды равны 8.

38. За​да​ние 14 № 500918. В правильной треугольной пирамиде  с основанием  сто‐
рона основания равна  а угол  равен  На ребре  взята точка  так, что  — биссек‐
три​са угла  Най​ди​те пло​щадь се​че​ния пи​ра​ми​ды, про​хо​дя​ще​го через точки  и 

39. За​да​ние 14 № 507202. Площадь основания правильной четырёхугольной пирамиды
SABCD равна 64.

а) По​строй​те пря​мую пе​ре​се​че​ния плос​ко​сти SAC и плоскости, проходящей через вершину S
этой пи​ра​ми​ды, се​ре​ди​ну сто​ро​ны АВ и центр ос​но​ва​ния.

б) Найдите площадь боковой поверхности этой пирамиды, если площадь сечения пирамиды
плос​ко​стью SAC равна 64.
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