
Окружность, впи​сан​ная в треугольник

1. За​да​ние 6 № 27624. Периметр треугольника равен 12, а радиус впи‐
сан​ной окруж​но​сти равен 1. Най​ди​те пло​щадь этого тре​уголь​ни​ка.

Ре​ше​ние.
Пло​щадь тре​уголь​ни​ка равна про​из​ве​де​нию его по​лу​пе​ри​мет​ра на ра​ди​ус впи​сан​ной окруж​но​сти:

 
.

 
Ответ: 6.

2. За​да​ние 6 № 27625. Площадь треугольника равна 24, а радиус впи‐
сан​ной окруж​но​сти равен 2. Най​ди​те пе​ри​метр этого тре​уголь​ни​ка.

Ре​ше​ние.
Из формулы , где p — полупериметр, находим, что периметр описанного многоугольника равен отношению

удво​ен​ной пло​ща​ди к ра​ди​у​су впи​сан​ной окруж​но​сти:

.

Ответ: 24.

3. За​да​ние 6 № 27909. Сторона правильного треугольника равна .
Най​ди​те ра​ди​ус окруж​но​сти, впи​сан​ной в этот тре​уголь​ник.

Ре​ше​ние.
Ра​ди​ус впи​сан​ной в тре​уголь​ник окруж​но​сти равен от​но​ше​нию пло​ща​ди к по​лу​пе​ри​мет​ру:

Ответ: 0,5.
 
При​ме​ча​ние

Другой способ решения состоит в использовании формулы, выражающей радиус вписанной в равносторонний тре‐

уголь​ник через его сто​ро​ну: .
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4. За​да​ние 6 № 27910. Радиус окружности, вписанной в правильный

тре​уголь​ник, равен . Най​ди​те сто​ро​ну этого тре​уголь​ни​ка.

Ре​ше​ние.

Из​вест​но, что  а по усло​вию . По​это​му длина сто​ро​ны тре​уголь​ни​ка 

Ответ: 1.

5. За​да​ние 6 № 27931. Радиус окружности, вписанной в равнобедрен‐
ный прямоугольный треугольник, равен 2. Найдите гипотенузу  этого тре‐
уголь​ни​ка. В от​ве​те ука​жи​те .

Ре​ше​ние.
Пусть длина катетов равна , тогда длина гипотенузы равна , а радиус вписанной окружности, вычисляемый по

фор​му​ле , равен
 

.

По усло​вию , от​ку​да
 

.

 
Тре​бо​ва​лось найти , имеем:

 

.

 
 
Ответ: 4.
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6. За​да​ние 6 № 27932. Катеты равнобедренного прямоугольного тре‐
угольника равны . Найдите радиус окружности, вписанной в этот
тре​уголь​ник.

Ре​ше​ние.
Ра​ди​ус впи​сан​ной в пря​мо​уголь​ный тре​уголь​ник окруж​но​сти равен по​ло​ви​не раз​но​сти суммы ка​те​тов и ги​по​те​ну​зы:

 

Ответ: 1.
 
При​ведём дру​гое ре​ше​ние.

Радиус вписанной в многоугольник окружности равен отношению его удвоенной площади к периметру. Площадь пря‐
моугольного треугольника равна половине произведения его катетов. Тем самым, для катетов  и гипоте‐

ну​зы  имеем:
 

 

7. За​да​ние 6 № 27933. В треугольнике ABC стороны AC = 4, BC = 3, угол
C равен 90°. Най​ди​те ра​ди​ус впи​сан​ной окруж​но​сти.

Ре​ше​ние.
Имеем:

 

Ответ: 1.
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8. За​да​ние 6 № 27934. Боковые стороны равнобедренного тре‐
угольника равны 5, основание равно 6. Найдите радиус вписанной
окруж​но​сти.

Ре​ше​ние.
Радиус вписанной окружности равен отношению площади к полупериметру. Для нахождения площади, воспользуемся

фор​му​лой Ге​ро​на:
 

.

Тогда

Ответ: 1,5.

9. За​да​ние 6 № 27951. Найдите радиус окружности, вписанной в тре‐
уголь​ник , счи​тая сто​ро​ны квад​рат​ных кле​ток рав​ны​ми 1.

Ре​ше​ние.
Радиус окружности, вписанной в прямоугольный треугольник равен полуразности суммы катетов и гипотенузы. Заме‐

тим, что в тре​уголь​ни​ке с ка​те​та​ми 3 и 4 ги​по​те​ну​за равна 5, от​ку​да
 

 
Ответ: 1.
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