
Окружность, опи​сан​ная вокруг четырехугольника

1. За​да​ние 6 № 27871. Уг о л A четырехугольника ABCD, вписанного в
окружность, равен 58°. Найдите угол C этого четырехугольника. Ответ дайте
в гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Cумма про​ти​во​по​лож​ных углов че​ты​рех​уголь​ни​ка, впи​сан​но​го в окруж​ность, равна 180°, по​это​му

 

Ответ: 122.

2. За​да​ние 6 № 27872. Стороны четырехугольника  , ,  и 
стягивают дуги описанной окружности, градусные величины которых равны
соответственно , , , . Найдите угол  этого четырехугольника.
Ответ дайте в гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, зна​чит
 

Ответ: 108.

3. За​да​ние 6 № 27873. Точки A, B, C, D, расположенные на окружности,
делят эту окружность на четыре дуги AB, BC, CD и AD, градусные величины
которых относятся соответственно как 4 : 2 : 3 : 6. Найдите угол A четырех‐
уголь​ни​ка ABCD. Ответ дайте в гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Пусть дуга AB равна 4x, тогда

 

 
Впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, сле​до​ва​тель​но,
 

 
Ответ: 60.
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4. За​да​ние 6 № 27874. Четырехугольник ABCD вписан в окружность.
Угол ABC равен 105°, угол CAD равен 35°. Най​ди​те угол ABD. Ответ дайте в
гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, зна​чит,

 

Ответ: 70.

5. За​да​ние 6 № 27875. Четырехугольник ABCD вписан в окружность.
Угол ABD равен 75°, угол CAD равен 35°. Найдите угол ABC. Ответ дайте в
гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, зна​чит,
 

Ответ: 110.

6. За​да​ние 6 № 27876. Четырехугольник ABCD вписан в окружность.
Угол ABC равен 110°, угол ABD равен 70°. Най​ди​те угол CAD. Ответ дайте в
гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, сле​до​ва​тель​но,

 

Ответ: 40.
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7. За​да​ние 6 № 27901. Найдите радиус окружности, описанной около
пря​мо​уголь​ни​ка, две сто​ро​ны ко​то​ро​го равны 3 и 4.

Ре​ше​ние.
Угол A яв​ля​ет​ся пря​мым, он опи​ра​ет​ся на диа​го​наль BD, ко​то​рая яв​ля​ет​ся диа​мет​ром. По​это​му

 

 
 
Ответ: 2,5.

8. За​да​ние 6 № 27902. Найдите диагональ прямоугольника, вписанного
в окруж​ность, ра​ди​ус ко​то​рой равен 5.

Ре​ше​ние.
Угол A яв​ля​ет​ся пря​мым, он опи​ра​ет​ся на диа​го​наль BD, ко​то​рая яв​ля​ет​ся диа​мет​ром: 

 
Ответ: 10.

9. За​да​ние 6 № 27903. Найдите радиус окружности, описанной около
квад​ра​та со сто​ро​ной, рав​ной .

Ре​ше​ние.
Диагональ квадрата равна  Она является диаметром описанной окружности, по‐
это​му ее ра​ди​ус равен 2.
 
Ответ: 2.
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10. За​да​ние 6 № 27904. Найдите сторону квадрата, вписанного в окруж‐
ность ра​ди​у​са .

Ре​ше​ние.
Угол A является прямым, он опирается на диагональ BD, которая является диаметром окружно‐
сти.
 

 
Ответ: 4.

11. За​да​ние 6 № 27905. Меньшая сторона прямоугольника равна 6. Угол
между диагоналями равен 60°. Найдите радиус описанной окружности
этого пря​мо​уголь​ни​ка.

Ре​ше​ние.
Рассмотрим треугольник AOD. Он равнобедренный, т.к.  угол при его основании равен 60°, значит,

тре​уголь​ник AOD — рав​но​сто​рон​ний. Тогда
 

Ответ: 6.
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12. За​да​ние 6 № 27926. Основания равнобедренной трапеции равны 8
и 6. Ра​ди​ус опи​сан​ной окруж​но​сти равен 5. Най​ди​те вы​со​ту тра​пе​ции.

Ре​ше​ние.
вы​со​та тра​пе​ции  где KO и OH — вы​со​ты рав​но​бед​рен​ных тре​уголь​ни​‐
ков DOC и AOB. По тео​ре​ме Пи​фа​го​ра:
 

 
Тогда 

 
Ответ: 7.

13. За​да​ние 6 № 27927. Два угла вписанного в окружность четырех‐
угольника равны 82° и 58°. Найдите больший из оставшихся углов.
Ответ дайте в гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Сумма противоположных углов вписанного четырехугольника равна 180°. Больший из оставшихся углов лежит на‐

про​тив мень​ше​го из ука​зан​ных в усло​вии. По​это​му он равен 180° − 58° = 122°.
 
Ответ: 122.

14. За​да​ние 6 № 27928. Углы ,  и  че​ты​рех​уголь​ни​ка  от​но​сят​ся как . Найдите
угол , если около данного четырехугольника можно описать окружность. Ответ дайте в граду‐
сах.

Ре​ше​ние.
так как во​круг че​ты​рех​уголь​ни​ка можно опи​сать окруж​ность, то сумма его про​ти​во​по​лож​ных углов равна .
 

Ответ: 90.
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15. За​да​ние 6 № 505378. Четырёхугольник ABCD вписан в окружность.
Угол ABC равен 104°, угол CAD равен 66°. Найдите угол ABD. Ответ дайте в
гра​ду​сах.

Ре​ше​ние.
Впи​сан​ный угол равен по​ло​ви​не дуги, на ко​то​рую он опи​ра​ет​ся, зна​чит

 

 
Ответ: 38.
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