
Объёмы многогранников

1. За​да​ние 14 № 501436. В правильной треугольной призме  боковое ребро равно 
 а ребро основания равно  Точка  — середина ребра  Найдите объём пятигранника 

Ре​ше​ние.
Пусть  — высота треугольника . Тогда  по признаку перпендикулярности прямой и плоско‐

сти, поскольку в правильной призме  и, значит,  Пятигранник  — четырехугольная пи‐

рамида с вершиной в точке  и основанием  — прямоугольной трапецией. Высота пирамиды  Пло‐
щадь ос​но​ва​ния равна
 

Ответ: 3.

2. За​да​ние 14 № 501456. В правильной треугольной призме  боковое ребро равно 
 а ребро основания равно  Точка  — середина ребра  Найдите объём пятигранника 

Ре​ше​ние.
Пусть  — вы​со​та тре​уголь​ни​ка  тогда  по при​зна​ку пер​пен​ди​ку​ляр​но​сти пря​мой и плос​ко​‐

сти, поскольку в правильной призме  и, значит,  Пятигранник  — четырёхуголь‐
ная пи​ра​ми​да с вер​ши​ной в точке  и ос​но​ва​ни​ем  — пря​мо​уголь​ной тра​пе​ци​ей.

Высота пирамиды  Площадь основания равна 

 

 

Ответ: 6.
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3. За​да​ние 14 № 501549. Правильные треугольники  и  лежат в перпендикулярных
плоскостях,  Точка  — середина  а точка  делит отрезок  так, что 

 Вы​чис​ли​те объём пи​ра​ми​ды 
Ре​ше​ние.
Проведём высоту  треугольника  В тоже время  — высота

пирамиды  опущенная из вершины  на плоскость основания 

 

Пло​щадь тре​уголь​ни​ка  со​став​ля​ет  Сле​до​ва​тель​но,
 

 
Найдём объём пи​ра​ми​ды:

 

 

Ответ: 

4. За​да​ние 14 № 501555. Правильные треугольники  и  лежат в перпендикулярных
плоскостях,  Точка  — середина , а точка  делит отрезок  так, что 

 Вы​чис​ли​те объём пи​ра​ми​ды 
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Ре​ше​ние.
Проведём высоту  треугольника . В тоже время  — высота

пирамиды , опущенная из вершины  на плоскость основания 
.

 

 

Пло​щадь тре​уголь​ни​ка  со​став​ля​ет  Сле​до​ва​тель​но,
 

 
Найдём объём пи​ра​ми​ды:

 

 
Ответ: 24.
 
При​ведём дру​гое ре​ше​ние:
 

 где  — се​ре​ди​на 
 
a) По​сколь​ку  — ме​ди​а​на тре​уголь​ни​ка   — его вы​со​та. По​сколь​ку  и  (т. к. по условию 

),  т. е. яв​ля​ет​ся вы​со​той пи​ра​ми​ды 
 

б) 
 

в) 
 

г) 
 
Ответ: 24.
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5. За​да​ние 14 № 484558. В прямоугольном параллелепипеде  заданы длины
ребер  Найдите объем пирамиды  если  — точка на ребре 

 при​чем 
Ре​ше​ние.

За​ме​тим, что  Площадь прямоугольного треугольника,

ле​жа​ще​го в ос​но​ва​нии, равна по​ло​ви​не про​из​ве​де​ния ка​те​тов: 
Основание пирамиды лежит в плоскости  поэтому высотой пирамиды

будет являться перпендикуляр, опущенный из точки  на эту плоскость. Опустим
перпендикуляр  на прямую  Поскольку  и  в силу
того, что  отрезок  является высотой пирамиды: 

Треугольник  подобен треугольнику 
зна​чит,
 

 
Ответ: 50.
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